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удовлетворяет необходимым условиям наличия свойства Пенлеве.
Доказана
Теорема. 1) Уравнение (1) с коэффициентами (3) при v = -k, k Е N \ {1, 2}, 

обладает свойством, Пенлеве.
2) Общее решение уравнения (1) с коэффициентами (3) при v Е N и с коэффици­

ентами (4) содержит подвижные логарифмические точки ветвления.
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О СВОЙСТВАХ РЕШЕНИЙ СИСТЕМЫ 
ДВУХ ДИФФЕРЕНЦИАЛЬНЫХ УРАВНЕНИЙ, 

СОДЕРЖАЩИХ ПРОИЗВОДНЫЕ ВО ВТОРОЙ СТЕПЕНИ

Е.Р. Бабич, И.И. Мартынов

Рассмотрим систему дифференциальных уравнений

xy/2 — 2x'2 = xy4 — 6x2 y2 + 4x3 + ax, 
x/2y — 2xx'y' = 4x3y — x2y3 + bx,

где a, b - постоянные, причем резонансы этой системы равны r1 = —1, r2 = —2. 
Подставляя ряды

теlEi1 a ' k t2 + 7 + 52 akt ,
k=0

±2 E, ,k y = — + X> bktk,
k=0

t = z — Z0, (2)

в уравнения системы (1), найдем

а = a0 = a1 = a4 — a5 = bo = bi = b2 = b5 = Ьб = 0,

1
a2 = — 20a,

, 1b3 : —a,3 T 20 ’

аз = Tb, a6 =28

b| = — b, b =

1 2------a , a7 — i

±------a2, b8 —4800 ’ 8

17 b 39 b2------- ab, a8 —------- b , 12320--- ’ 8-------- 68992 ’
3 . . 25 ,2-----ab, b9 — i b , 3080------ 9 34496

x =

а остальные коэффициенты можно найти по рекуррентным формулам. Ряды (2) 
сходятся в области 0 — |z — z0| < b, b > 0.
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Исключая из системы (1) а и b, получим систему

( .. 1 -'2 2 3 2I х'' = 2 — - 2-2 + 2xy2, 
\y" = —6-y + 2y3, (3)

резонансы которой равны — 1, -2, 4, 5. Легко проверить, что уравнения систе­
мы (1) являются первыми интегралами системы (3). При этом коэффициенты а и b 
будут произвольными постоянными интегрирования системы (3), отвечающими соот­
ветственно резонансам 4, 5.

Из работы [1] следует, что верна
Теорема 1. Общее решение системы, (1) является мероморфным.
Имеет место
Теорема 2. Упрощенная для (1) система

xy'2 — 2х'2 = xy4 — 6x2y2 + 4х3, (4)
x'2y — 2xx'y' = 4x3y — x2y3

имеет общее решение 

1
(t — Ci)(t — C2) ’ y = ± +

1
t — C2 •> (5)

где c1,c2 - произвольны,e постоянные.
Лемма. Функции (5) удовлетворяют условию

(y)2 — - = C, C =(c, — C2)2, (6)
\х/ х

а значит, (6) является интегралом системы (4).
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СВОЙСТВО ПЕНЛЕВЕ
ДЛЯ ОДНОЙ ДИФФЕРЕНЦИАЛЬНОЙ СИСТЕМЫ

ВТОРОГО ПОРЯДКА

Т.Н. Ванькова, Е.Е. Кулеш, В.М. Пецевич

Целью данной работы является поиск необходимых и достаточных условий наличия 
свойства Пенлеве у решений системы двух дифференциальных уравнений

х'2 = (ai- + a2)x(y + a3)2, m
y'2 = x(y2 + eiy + &), ()

Запись P = 0 означает, что P не обращается в нуль в некоторой области D .

где |ai| + |«2| = 0, ai, в 
= «з-

j - аналитические функции переменной t при условии в2 =


